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L as fracciones: un objeto, varias interpretaciones

(1) Parte de un todo ED:D:I

Hemos coloreado los 3/5 de ...

(2) Una cantidad, una medida
(un ndmero, un punto de la recta numérica)

2 1/4 3/4
. 7 Pt } /
“4 0 1 2 3

El denominador fija la unidad  El numerador, cudntas unidades tomo

(3) Un reparto (division) |:I
Queremos repartir 3 :I

chocolatinas entre 5 ninos.

i A cuanto toca cada uno? :I
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Importante en el aula

x Para entender un nuevo concepto, es importante ver
ejemplos positivos y negativos.

o . Qué figuras estan divididas en cuartos?

A (AN o T ]
wwol) PrE

o :Qué figuras representan %D &? Rodea con diferentes colores.

D a K
> B A ED
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Una actividad

1. Organizamos a los alumnos en
grupos.

2. Repartimos hojas en forma de
cuadrado.

3. Pedimos que dividan cada papel en 4
trozos iguales, y que busquen todas
las soluciones distintas que puedan.
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Algunos ejemplos

* He comido 1/3 de los bombones de una caja y me quedan
12 bombones. jCuantos bombones tenia la caja?

L

12 bombones

x Lucia tenia la misma cantidad de cuentas rojas que azules.
Usé 3/4 de sus cuentas rojas y la mitad de sus cuentas
azules para hacer un collar. jQué fraccién del total de sus

cuentas ha usado para hacer el collar?
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Definicidon de fraccion

x Una fraccion es una expresiéon de Iaya% donde a y b

son nuimeros enteros y b # 0.
numerador denominador
no es un
ndmero

N | —
|

1 medio + 1 tercio =
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[r————————— |
S ¥ 0 2/3
Parte de un todo Punto de la recta numérica

x Las dos interpretaciones son necesarias.

Lo mas conveniente es empezar por la primera
Interpretacion, e introducir la segunda en cursos posteriores.
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Fracciones equivalentes

« Las fracciones 2/3, 4/6, 6/9, ... representan la misma
cantidad.

Diremos que son fracciones equivalentes.

@9 §§ % | 23
4/6  6/9 |

4/6
2/3

0 6/9 1
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Fracciones equivalentes

x Es un concepto bdasico, y es fundamental que se entienda
bien.

I
T

Y 2N
OIS Wl N
\—/4
OO‘OO

x Una herramienta muy atil: el muro de fracciones.
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Muro de fracciones

1
1 1
2 2
1 1 1
3 3 3
1 1 1 1
4 4 4 4
1 1 1 1 1
5 5 5 5 5
1 1 1 1 1 1
6 6 6 6 6 6
1 1 1 1 1 1 1
7 7 7 7 7 7 7
1 1 1 1 1 1 1
8 8 8 8 8 8 8
1 1 1 1 1 1 1 1 1
9 9 9 9 9 9 9 9 9
1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
10 10 10 10 10 10 10 10 10 10
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Propuestas de actividades

. . 2
x Fracciones equivalentes: —

x Comparacion de fracciones:

Ol v~
| Ot

+ Suma de fracciones:

_|_

s
CUW  wlir &+

N | — O | —

x Descomposicion egipcia:

https: //toytheater.com /fraction-strips/
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Propuestas de ejercicios
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Comparacién de fracciones

x Muy relacionada con la equivalencia.

Si queremos que los alumnos comprendan, y no que
memoricen, hay que huir de “recetas’ y comparar usando
representaciones graficas (o fisicas).

+ El caso mas sencillo: mismo denominador.

[T [ [ 1]
[TTTT[T]

| b~ W
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Comparacién de fracciones

* Siguiente paso: mismo numerador.

LT [ T[]
LT T[T ]]

x Después: comparacién con una fraccidén conocida:

ol W | W

3 2 7T 8
) 1Y 5 b)3Y 3

+ Busca un razonamiento para el caso b) que se puede

I . | 1o 22
eneralizar, por ejemplo, para comparar — y —.
g por €jemplo, p P 16 y 93
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Fracciones equivalentes: caso general

S valentes las fracci 5 125
X ) O0N equivalentes |Ias Tracciones — — !
0N €4 147 21

x j COdmo podemos comparar ! 137
‘ P Parar 75 ¥ 53

* jSon actividades adecuadas para primaria?
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Suma de fracciones

x Un posible problema del enfoque mas extendido:
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Suma de fracciones

x En lugar de “dar la receta”, ayudar a dar pasos hacia ella.
(Zona de desarrollo proximo — Vygotsky)

1+2_ | B
6 3 6 6

x

Es importante, al principio, mostrar el significado de lo que
hacemos.

'

_I_

=~ 9

N | —
[ =
= DO
H~ [ =

Fracciones
relacionadas

DO | =
E
E
E
E
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Resta de fracciones (mismo denominador)

: o

XXX

2 ITAN
| =

|
Ol W

x Dos amigos compraron una tarta y se comieron entre |los
dos 3/4 de la tarta. jCuanta tarta sobré?

3 1
=171 XXX

3 4

- . . 1
+ jEs necesario/conveniente escribir 1 — — = —
4 4

_s_ 1
1

1
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Qo | W

g

Resta de fracciones

L |11
8 | 8 | 8
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Actividad

x Representa graficamente las siguientes operaciones con
fracciones, incluyendo el proceso de expresarlas con el

mismo denominador.

<>2+3_
5 10
2 3
S O — — — =
5 1
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El caso general

x i Qué denominador utilizar?

| =
S| =

x Una reflexion pendiente: la complejidad de los calculos que
pedimos en cada etapa.

+ Las representaciones (concretas, visuales) ayudan cuando
0s nuimeros son pequenos. En cierto momento, hay que
avanzar al terreno puramente simbdlico.
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Fracciones impropias

.0
x § Qué significa Z?

1/4 7/4

0 1 2 3

. a recta numérica

7 3
* Ayuda a entender que i 1+ T

i Nimeros mixtos?

x Esta interpretacion sera especialmente util cuando
aparezcan los numeros decimales.
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Ejercicio 1
+ Compara las fracciones 11/3 y 15/4 de dos formas:

1. Representandolas en la recta numérica.
2. Expresandolas con un denominador comun.

Reflexiona sobre la relacidn entre estos dos procedimientos.

. 37
x ;Y el caso general? Por ejemplo, il
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Modelo de barras y fracciones

1. En una hora se llenan 5/7 de un depésito. j Cuanto tiempo
tarda en llenarse el depdsito completo?

2. Una barra de 108 cm de largo se partié en dos piezas. Si
sabemos que 3/5 del trozo mas grande miden lo mismo
que 3/4 del trozo mas pequeiio, jcual es la longitud de
cada uno de los trozos?
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Problemas

1. Luis y Nuria hicieron tarjetas durante dos dias. El sabado
Nuria hizo 19 tarjetas mas que Luis. El domingo, Nuria
hizo 20 tarjetas, y Luis hizo 15. Al acabar los dos dias,
comprobamos que Nuria hizo 3/5 del total de las tarjetas.
; Cudntas tarjetas hizo Luis?

2. Al principio teniamos el triple de zumo de naranja que de
zumo de pina. Después de bebernos 270 ml de cada hay 9
veces mas de zumo de naranja que de zumo de pina.

; Cuanto zumo de naranja habia al principio?
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Multiplicacion de fracciones

x Desde el punto de vista del algoritmo, multiplicar

fracciones es mas sencillo que sumarlas.
Sin embargo, desde un punto de vista conceptual es mucho

mas complicado.

*x Vamos a Ir paso a paso:

2
1) DX —
i) ;

Es importante cdmo la interpretamos, como la
verbalizamos.

“cinco veces dos tercios’
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Multiplicacion de fracciones

2
ii) Fraccién de una cantidad: 3 X 12.  dos tercios de doce

- v
- o W

@O 66

x El procedimiento que luego usamos deberia respetar esa
Idea.

; Como lo haria un alumno al que
no le damos “instrucciones’ ?

* Ademas, estamos descubriendo que multiplicar por 1/3 es
equivalente a dividir por 3.
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Multiplicacion de fracciones

2
iii) ¢Y qué pasa con 3 X 57

dos tercios de cinco

Un requisito previo es haber entendido la fracciéon como

1 D
division, — X9 =—.
vision, y que 3 3

SENNENSEREREEEE
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Multiplicacion de fracciones

X b. “Dos veces un tercio de cinco’

T PP P T ]

x Como podemos ver, “dos tercios de cinco vale lo mismo
que cinco veces dos tercios' .

Wl N

x Pero no significa lo mismo:

Piensa dos problemas, uno que se resuelva con la operacion

b veces 2/3" y otro que se resuelva con la operacidn
“2/3 de b".
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Multiplicacidon de fracciones. Modelo de area

x Multiplicacidon de nimeros naturales.

4 x7
4
7 x4
7
x Queremos que siga siendo
cierto para fracciones. 1
3 2 6 2/5 U
— X - = — i SR TR ...
4 5 20
0 3/4 1
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Multiplicacion de fracciones. Modelo de area

2 3 . .
¥ p X g significa también 2/5 de 3/4.

1

2/5

1

i3/4 de 2/5 es lo mismo
que 2/5 de 3/47

0 3/4 1
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Ejercicios

* j Qué fraccién del total estd coloreada?

3/4

1/3 2/3
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Ejercicios

* j Qué fraccién del total estd coloreada?

3/4

1/3 2/3

+ Si tengo 6 vasos (iguales), en cada vaso hay 1/4 de zumo
natural y 3/4 de agua, y echo los 6 vasos en una botella,
iqué fraccion del liquido de la botella serda zumo natural?

Pedro Ramos. Matematicas Singapur.



Divisién de fracciones: primeros ejemplos

+ Cuando el divisor es un nimero natural:

1
— 2=
5
3
Sio=
5

x Empezar asi muestra que no todo es “raro” cuando
aparecen las fracciones.
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Divisién de fracciones: primeros ejemplos

x Plensa un problema o situacidon que le de sentido a la

1
operacion 3 : 5"

x Con ejemplos como éste se trabaja que dividir entre 1/n es
equivalente a multiplicar por n.

1
tig=dxa=12 [ [TJTTTTTTTT]
3
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Siguiente paso

+ j Cuantas botellas de 2/3 de litro se pueden rellenar con 5
litros de agua? Calcula el resultado de manera grafica.

L L]

+ Buscando un procedimiento general. Calcula (graficamente)

2 3 2
1: — b) 1: — 1: —
) 1 b) 1:0 9 1::
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Procedimiento general

+ § Cudntas botellas de 2/3 de litro se pueden rellenar con 5
litros de agua?

1/
§botellas
2
2 3 15 1

es decir, para dividir por una fraccién, se multiplica por su
inversa (la fraccién “dada la vuelta™)
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Otra opcién: comun denominador

7 1
x Calcula la division de fracciones 1 = 5 reduciendo a

comun denominador e interpreta graficamente el
procedimiento.

x Dos opciones para la division de fracciones:

3 2 3 o 15
1. 22 =2x =0

4 5 2 8
, 3.2 15,8 15

4 5 20 20 8

* i Ventajas e inconvenientes?
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Referencias

x Las imagenes de libros de texto usadas en estas
transparencias corresponden a los proyectos:

o Piensa Infinito, Editorial SM.

o Pensar sin Limites, Editorial Polygon Education.
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